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i
e 1a) Une 
ondition né
essaire et su�sante est qu'il n'y ait pas de 
ir
uit à
oût stri
tement positif dans le graphe G. On véri�e fa
ilement que tousles 
ir
uits ne 
ontenant pas a sont à 
oût négatif. Pour les 3 
ir
uits
ontenant a, on trouve que a 6 3 pour qu'il y ait une solution.b) tâ
hes au plus t�t au plus tard marges totales marges libresA 0 1 1 0B 1 2 1 0C 3 4 1 0D 2 4 2 1Exer
i
e 2a) Oui, 
ar dans le 
omplémentaire une 
lique devient un stable et unstable devient une 
lique.b) G (resp. Ḡ) est triangulé. En e�et si G 
ontenait un 
y
le C sans 
ordede longueur > 4, alors au moins un et au plus deux sommets (adja
ents)de C seraient dans la 
lique K. Dans les deux 
as, on aurait que aumoins deux sommets adja
ents de C seraient dans S 
e qui est une
ontradi
tion.
G (resp. Ḡ) n'est pas for
ément un graphe de 
omparabilité. Un 
ontre-exemple se trouve dans le �gure 1.
) Dans un tel graphe on ne peut pas avoir de 
y
les de longueur impaire.Ainsi 
e sont des graphes bipartis.Exer
i
e 3Soit G le graphe d'intervalles obtenu ave
 les intervalles Ii. Chaque arêtereprésente le fait que 2 programmes ne pourront jamais être e�e
tués sur unmême pro
esseur, on peut don
 leur donner la même étiquette. Pour minimi-ser le nombre d'étiquettes, il faut don
 re
ouvrir le graphe G par un nombre1



Fig. 1 � Graphe s
indé qui n'est pas de 
omparabilité.minimum de 
liques. Cela revient à 
olorer le graphe 
omplémentaire. Or,le 
omplémentaire d'un graphe d'intervalles est 
omparable, de plus on en
onnaît une orientation transitive (voir série 21, exer
i
e 2). Cette orienta-tion nous permet de 
olorer le graphe G de façon optimale, 
haque 
ouleurreprésentant alors une étiquette.Appli
ation :Programme 1 2 3 4 5 6 7 8Etiquette 1 1 2 2 2 2 3 4Exer
i
e 4a) Oui :
a

b

c

d

e

g

h

b) Oui :
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) Non, 
ar il existe des 
y
les de taille 4 sans 
orde, par exemple (h, a, g, b).d) Oui, 
ar G est un graphe 
omparable et son 
omplémentaire aussi.

3


